Comment étudier une suite d'intégrales et sa convergence

Décidément, les suites se retrouvent vraiment tout au long de cette année de terminale. En tous cas, elles
vont nous donner l'occasion de croiser de belles applications sur les propriétés des intégrales.

On considére {a suite d’intégrales
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11 doit étre évident pour vous que l'on ne peut pas exprimer directement cette suite Uy en fonction de »
car on ne peut pas facilement trouver une primitive de la fonctionx — x** e %’
Par contre, on va pouvoir étudier cette suite et montrer, entre autre, qu'elle convergc

1) Calcul du premier terme Uo
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2) Montrons que la suite est minorée par 0 ( soit Un> 0 pour toutn)
On va ici utiliser une propriété trés importante sur les miegrales
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3) Montrons que ia suite est décroissante

LOn utilise la méthode de base qui consiste 2 a calculer Un+] —Uneta montrer que le résultat est négatif.
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4) En déduire que la suite ( Un ) est convergente
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5) Montrons que, pour tout n,ona Un < T

On va ici utiliser une propriété trés importante sur les intégrales

S ‘(1.3 4 9(’-) poun- € f&'.':] 4@:0\

J/*)Jat ‘/;(a >3

@

Pou\. hJ’:«.é (_-°"4-1 | P QA —’Lé éo
asib sl I e:" 4
D won LE diial™ s m:"‘c:" ¢ .-,«:‘*" por b.h,. e [=;2]

y 8
A -3 mtd
sk j; 3 .u_[» da

oA [
0uyom o [ "o [ "]“-= . S i 3
o

MmE+EL M4+ nd L mtl
4
ml»d. _’_
Om o':“ic«("lonb 2 dse < 4
o Mt
beik : U% é .4...-.. ‘)ou\_ Ponl—-a\, .
ML

6) En déduire la limite de la suite ( Un)

Om a @ fiam i=OJ-OéU.\

————
m—prtoo ML mtL

O Cen A{Ju;‘", ave ?c. wgu\«u. Aden ae«‘(qamm |
!'-M, ‘/‘\ =0

M == ¢ D

Fiche ('I“’;iTerl";) © Bruno Swiners www.coursmathsaix. fr




