Comment calculer la valeur moyenne d'une fonction

Ce calcul va étre particuliérement intéressant lorsqu'une fonction va modéliser une notion économique
(bénéfice, chiffre d'affaires, demande ....). On va alors pouvoir déterminer une valeur moyenne de la
Jonction sur une période pour connaitre, par exemple, le bénéfice moyen sur cette période.

La définition de la valeur moyenne d'une fonction

On considére une fonction / continue sur un intervalle [a ; b ]

On appelle valeur moyenne de f sur [ a; b ] le nombre suivant : 5 { J { "J l %
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Exemple : on va calculer la valeur moyenne de la fonction définie par f ( x ) =x sur l'intervalle [2 ;6 ].
— on peut facilement imaginer que l'on va trouver 4 !
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Un exemple avec une fonction modélisant la demande d'un produit

On considére une fonction g définie sur [ 0 ; + oo [ par: g (x)=(x+8) e "**. Cette fonction modélise
la demande, en milliers, d'un produit en _fonction du prix unitaire x (en centaine d'euros).

On veut déterminer la valeur moyenne de cette demande pour un prix compris entre 150 et 200 euros,
c'est & dire pour x compris entre 1,5 et 2 (centaines d'euros).
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— étape 1 : on vérifie que la fonction définie par G (x)= (-2 x -20) e "*** est bien une primitive de g .
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— étape 2 : il nous reste a apphquer la définition de la valeur moyenne de la fonction g .
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On obtiént une demande moyenne égale environ a 4,07 1milliers. Il serait amusant de vérifier, avec un
prix compris entre 200 et 250 euros, que la demande moyenne diminue : environ 3,333 milliers.
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